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SUL CONCETTO DI LATERALIZZAZIONE
NELLE IPERSTRUTTURE

Fabio Mercanti , Luigi Cerritelli

SUNTO - Dalo un ipergruppo (G,rp) si introduce il concetto di

iperlaterale di A (soltoinsieme non vuolo di G), avenle geG come
rappresentanfe. Si introduce anche la nozione di y-ipergruppo, mediante la
quale & possibile carallerizzare cerli iperlaterali come soslegni di
soltoipergruppi del y-ipergruppo stesso.

ABSTRACT -Given an hypergroup (G,QJ) , we introduce the concept of

hyperlateral of A (non emply subset of G), having geG as represeniative.
We introduce also the notion of yhypergroup which characlerize some
hyperlaterals as supports of sublypergroups of the y-hypergroup itscll.

1. Dalto un ipergruppo (G,g‘a) _sia A un sottoinsieme non vuoto di G. Si
ricorda rapidamente (CORSINI [4],7) che

1.1. 11 sottoinsicme A si dice moliiplicativamente chiuso rispetto alla
iperoperazione ¢ s¢
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Ya,beA=>apbc A ; (1)
in tal césso(A h QJ) prende il nome di sottoipergruppoide di (G,gﬂ) :
1.2. 1l solloipergruppoide (A, ga) ¢, in parlicolare, un solfeipergruppo
di (G,qa) se
VaeAzUa@r:ch;aa:A. (V)

xed xeA

2. Se si considerano ora un ipergruppo (G,qﬂ) , un suo solloipergruppo
{A,qﬂ] e un elemento geG, ¢ possibile dare la seguente

DEFINIZIONE 1. Gli insiemi De S seguenti,

D=Agpg= Ux;ag, 3)
xcd

§=gpd =ger, 0
xed

vengona chiamali, rispeilivamente, iperlaterale destro e iperlaterale
sinistro di A, aventi g come rappresentante.

2.1. Se I'ipergruppo (G,qo)é commutativo, allora gli insiemi D ¢S dati,

rispetlivamente, dalla (3) e dalla (4) coincidono. In tal caso un iperlaterale
destro o sinistro di A viene, semplicemenlte, dello iperlaterale di A e
indicato indilTerentemente con L, valendo I’ovvia uguaglianza

IBl= =10, (5)

2.2.5i introduceno ora i concelli di iperlaterali interno ed esterno di A.

DEFINIZIONE 2. Se geA, liperlaterale L di A ( cfr.(5)) viene delfo
iperlaterale interno di A ed indicato con I .

DEFINIZIONE 3. Se geA, l'iperlaterale L di A ( clr.(5)) viene deiio
iperlaterale esterno di A ed indicato con I¥ .
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23 Dalla definizione 2 e dalla (2) segue immediatamentc che A
e ] coincidono. Dunque (7 , ¢) & banalmente sottoipergruppo di (G,qo) 4
3, Nulla si pud, in generale, affermare sul fatto che (/£,¢) sia o non sia

soltoipergruppo di (G,-;p), essendo E Piperlaterale esterno dalo dalla

definizione 3. Si formuli allora la seguente

DEFINIZIONE 4. Un ipergruppo (F,qﬂ) per il quale iperoperazione ¢

soddisfi la condizione

Ya,bel',acaphnbeapb, (6)
viene chiamato yp-ipergrippo.
In virti della (5) nel seguilo si considerano solamente y-ipergruppi
commutativi (cfr.2.1.), cssendo ora A sotloinsieme non vuoto di I'.
3.1. Per i y-ipergruppi vale il segucnte

TEOREMA [. In un yipergruppo ogni solloipergruppoide ¢
sotfoipergruppo.

DIMOSTRAZIONE. Sia (A,Q?) un sottoipergruppoide di (F,qa) . Dalla (1)
e dalla (6) scgue immediatamente che

Ya,b € A,aph c A,a capb,b caph =
= U xgy=U4gy=Uxpa= 4. Q)
x.ved yed xed
Dalla (7) si deduce che per (A,@) vale la (2) e che, pertanto, (A,gv) & un
soltoipergruppo di (F ,(ﬁ) A

3.2.Per gli iperlaterali esterni di A valgono i seguenti

TEOREMA 2. Ogni iperlaterale esterno I di A contiene propriamente A.
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DIMOSTRAZIONE. Poiché I'operazione ¢ gode, per ipotesi (clr.
definizione 4 ), della proprietd (6), tenendo conlo delle (3) e (5) si conclude
che ogni clemento di A ¢ anche elemento di F .

TEOREMA 3. Ogni iperlaterale Edi Aé sostegno di  un

soltoipergruppoide (E, Q?) di (I”,g‘?).

DIMOSTRAZIONE.  Presi GI,EZEE e c€l’'( ma non ad A (cfr.

definizione 3)) si olliene, successivamente, tenendo conto della (3) ¢ della
associativitd di ¢,

e,p e, =(a;pc)p(a,pc) =[(a,pa, )pclpe = (a,pc)pc  (8)

essendo ;50 ,d, clementi di A, Valendo per ipotesi la (6), I'ultimo

membro della (8) diventa
(a,pc)pe=epecC I, )

essendo €, elemento difs. Dalla (9) segue, immediatamente, che per

iperlaterale < vale la (1). Pertanto (E,-,'p)é un sotloipergruppoide di
(F,q:).

COROLLARIO. Ogni iperlaterale esternolidi A é sostegno di un
sofroipergmppn(ff, (p) di (r,g‘}).

DIMOSTRAZIONE. L’asserlo seguc immediatamente dai tcoremi 3 ¢ 1
precedenti.

4. Si osserva infine quanto segue. Si indichi con L, la generica coppia
(Ej : (0) , avenle gz A come rappresentante (cfr. definizione 3), e con L* la

classe di tali coppic. Poiché ogni iperlaterale £, & caraticrizzato dal suo

rappresentante g;, la classe L* potrd essere strullurata con opportune
iperoperazioni che agiscano direttamente sui rappresentanti. In tal senso &
attualmente allo studio una teoria degli iperlaterali negli ipergruppi.
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5. 11 concetto di iperlaterale in un ipergruppo ¢ banalmente applicabile alle
iperstrutture pitt deboli. In generale , in altre iperstrutiture (cfr. ad esempio
BERARDI-EUGENI-INNAMORATI [1], CORSINI{3], TALLINI[5]). sara
possibile introdurre definizioni di iperlaterali e teorcmi sui medesimi in
maniera del tutto simile a quella usata, nei paragrafi precedenti, per gli

ipergruppi.
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